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Feuille d’exercices 1

Exercice 1 Soit p € R, 0,50 > 0. Posons Z; = (u — "—;)t + oW,.
1. Veérifier que Z; est un processus d’Ité.

2. Déduire, en utilisant la formule d’It6, que Sy = soexp(Z;) est une solution de l’équation

dSt = St(,LLdt + O'th)
So = So

Exercice 2 Processus d’Ornstein-Uhlenbeck : soit (X;,t € [0,T]) une solution de

dXt = —CXt dt + O—th
X():l'

1. Ecrire la forme intégrale du probléme précédent (sans résoudre).

2. Posons Y; = e X;, t > 0. Par la formule d’intégration par parties déduire que
t
Y,==x +a/ e“dW,.
0

3. Déduire la valeur de E(Y;) et E(X).
4. Déduire la valeur de Var(Y;).

5. Est-ce que X; converge en loi lorsque t tend vers 'infini ?

Exercice 3 On s’intéresse a la solution X, de I’équation différentielle stochastique :

dX; = (uXi+p)dt + (e Xy + o')dW,
X(] — 1
On suppose Sy = exp((u — 02 /2)t + oW,).
1. Ecrire Uéquation différentielle stochastique dont est solution S; .
2. Démontrer que :

d(X.:S;Y) = S;H (W — oo’)dt + o'dW,).

3. En déduire une expression pour X;.



