EXERCICE 1
Soient (, Yi, 2i)iefo,n) 7 + 1 triplets de R3, oil les x; sont des points distincts deux a deux de Uintervalle [a, b]. Le
polynoéme d’interpolation de Lagrange-Hermite, noté H,,, associé aux n + 1 triplets (x;, v, Zi)z‘e[[o,n]]a est défini

par
Ho(z;) = yi et Hi(x;) = 2z, Vie[0,n] (P-1)

Q.
' Quel est a priori le degré de Hy ?

On défini le polynome P,, par
n n
P,(x) = Z yiAi(z) + Z 2i Bi(x) (P-2)
1=0 1=0

avec, pour 7 € [0,n], A; et B; polynomes de degré au plus 2n + 1 indépendants des valeurs y; et z;.

Q. 2
a. Déterminer des conditions suffisantes sur A; et B; pour que P, vérifie (P-1)).
b. En déduire les expressions de A; et B; en fonction de L; et de L;(:cz) ol
L
Li(z) = S
l( ) H L — Ty
7=0
J#i
Q.

3
Démontrer qu’il existe un unique polynome d’interpolation de Lagrange-Hermite de degré au plus 2n + 1 défini

par (P-1)).
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