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Exercice 1. Soit V un espace vectoriel de dimension 4 sur un corps K et soit
E := P(V ) l’espace projectif qui en est issu.
Soient R1 et R2 deux droites projectives dans E telles que R1 ∩R2 = ∅.
Soit A un point projectif dans E tel que A 6∈ R1 et A 6∈ R2.
Soit Pi un sous-espace projectif ( 6= E) tel que Ri ⊆ Pi et A ∈ Pi, pour i ∈ {1, 2}.

a) Quelle est la dimension de Pi, pour i ∈ {1, 2} ?
b) Quelle est la dimension de P1 ∩ P2 ?
c) En déduire qu’il existe une droite projective R3 telle que A ∈ R3 et telle

que R3 ∩Ri 6= ∅ pour i ∈ {1, 2}. Est-elle unique ?
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Exercice 2. Soit E = (A3(R),R3) l’espace euclidien de dimension 3 avec produit
scalaire (x, y) =

∑3
i=1 xiyi. Soit A ≡ (1, 0,−1) un point de E et soit

R :

{
x1 − 2x2 + x3 = 0
x3 − 1 = 0

une droite dans E (équations cartésiennes). Enfin, pour un certain κ ∈ R, soit

Sκ :=

 x1 = t
x2 = κ+ κt
x3 = 2− κ− κt

, t ∈ R

une autre droite dans E (représentation paramétrique).
a) Trouver κ ∈ R tel que R∩ Sκ 6= ∅ et trouver le point d’intersection.
b) Trouver une représentation paramétrique de la droite T parallèle à R et

telle que A ∈ T .
c) Soit κ = 1 et S := S1. Trouver la distance entre S et R.


