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Intégration

Exercice 1

1. On considere la fonction F(z) = In |z + Va2 — 1|
Préciser ses intervalles de définition et calculer sa
dérivée sur ces intervalles.
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2. En déduire l'intégrale

Exercice 2
Calculer les primitives suivantes :

/sin?’@cosﬂdﬁ; /Vl—dex; /x\/1+x2dx;

tan x sin 2u cos? &
/ do /7du; /7_2@;
cos? x 1+ cos?u T +sinz
tdt
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Exercice 2

Préciser les intervalles de définition des primitives qui
suivent et les calculer au moyen d’'un changement de va-
riables. De méme, calculer au moyen d’un changement de
variables les intégrales définies qui suivent :
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Exercice 3
Mémes questions que dans ’exercice précédent. (On utili-
sera entre autres des changements de variables linéaires) :
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Exercice 4
Calculer les primitives

/ sin” 0 d; / cos* 0 do / sin® 0 d6.

Exercice 5
En posant s = v/t , montrer que l'intégrale généralisée
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existe et la transformer en l'intégrale dune fonction
continue sur [0, 1].

Exercice 6

Calculer I = du

o 1+ sin® z
de variable ¢ = tan ).

- (On utilisera le changement

Exercice 7
Etudier la nature des intégrales (a € R) :

/1 / /ﬂlfcosz
—— dx
o x+2f fl—x) 0 x5/?
/ sin _smw
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Exercice 8
Etudier la convergence éventuelle des intégrales suivantes

(e eR):
/ e “lnz dx
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Montrer par récurrence qu’on a / e " dx = nl.
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Exercice 9



Exercice 10

1
1. Montrer que / In x dx est convergente.
0

2. En déduire que les intégrales

™

I:/2 Insinx dx J:/2 In cos z dx
0 0

K = /7r Insinz dzx
0
ont un sens. Etablir les relations :
I=J= %K
I+J=3K-%n2

En déduire les

Exercice 11

valeurs de I, J et K.
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Démontrer que les intégrales I = / ——dr et J =
0

1+ 22

* Inz
/ dx ont un sens et vérifier que J = —1I.
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Exercice 12
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Montrer que /
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En déduire que / s
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dx est absolument convergente.

x
—— dx converge.
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