Théoréme

Soit A une matrice réguliére décomposée sous la forme A = M — N avec M réguliére. On pose
B=MIN et c=M"b.

Alors la suite définie par
% e K et 2P+ = Bzltl 4 ¢

converge vers Z = A~b quelque soit zl% si et seulement si p(B) < 1.

Proof. Comme Z = A™1b (sans présupposer la convergence) on a Mz = NZ + b et alors
z=M!Nz+M'b=Bz+c
On obtient donc

z —zlF = B(z — zl*)

k]

Or la suite z! converge vers Z si et seulement si la suite elhl £z — gl converge vers 0. On a

elfl = BFell vk e IN.

D’apres le Théoréme (3.33] page [103], on a limg_, o BFel0l = 0, Vel € K™ si et seulement si pP(B) < 1.
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