EXERCICE 12

Soit A € My, 4+,(C) la matrice bloc
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On notev = V.1 € C" le premier vecteur colonne de V et on suppose que v est non nul et non colinéaire a e} (premier
vecteur de la base canonique de C™).

Q.1
Expliciter, en fonction de v, le vecteur u € C", |u|, = 1, tel que
Huv = aet, avec Hu) £ | — 2uu®.
®. 1)
On a "
v — (A n
u=—— "L avec a = |u|,OTHERED) 5 e (0,1},
[v — aef|
Comme (v,e) = 77 et arg(Z) = —arg(z), on obtient
o — HvH2 ez(arg(v1)+57r)
ce qui donne avec le choix § =1
a = — v, e e,
Q. 2

Soient x € C™ ety € C". On pose w = ( z ) e C™*™. Déterminer H(w) en fonction de H(x) et de H(y).



Q.3

0
On pose w = ( ,;n ) e Cmtn,

a. Déterminer H(w)A en fonction de H(u).
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—2yx*
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b. Que peut-on dire de particulier sur le bloc (2,2) de H(w)A?

&3
a. De la question précédente, on déduit




On obtient alors
Hp)A — lmm | Omn U F
(w)A = Onm | H(u). E [V
B U F
N Hu)E |H(u)V |

b. le bloc (2,2) de H(w)A correspond a la matrice H(u)V € M,,(C) dont la premiére colonne vaut cef. On a alors
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