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Théoréme 26 (Théoréme de Lax-Milgram) On suppose

1. V un espace de Hilbert sur R de norme |.|,, .

2. L est une application linéaire de V a valeurs réelles.

3. L est une application continue sur V, c’est a dire qu’il existe une constante
C > 0 telle que

YoeV, |L(v)| <C|vl . (1.4.40)

4. A est une application bilinéaire de V- x V a valeurs réelles.

5. A est une application continue sur V x V, c’est a dire qu’il existe une
constante M > 0 telle que

Vu,veV, |A(u,v)| < M |ul [v] - (1.4.41)

6. A est V-elliptique (coercive sur V x V), c’est a dire qu’il existe une
constante v > 0 telle que

YoeV, A(v,v)| = 1/|[v||%, (1.4.42)
Alors, le probléme variationnel

{ Trouver we 'V tel que (1.4.43)

A(u,v) = L(v), YveV

admet une unique solution.
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