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Formule de trave de Selberg
h : R - R una fonction paire et C
X me surface hyperbolique frmée de genre g

On a
o transforme de Fourier

[((X1) = 19-1)/ties tachle lej = 0 Rui, S
est una solution de

t

h
formule de trave :

co X = A=it
i = 1 géométrique



Onveut faire to Dx
Mais tr 4x = Xa + X 1 + xz + ... = 6

On prend une fonction test h:R* R
et on regarde "h(A)"

Maintenant trh(A) = h(Xo) + h(x) + ...

peut
converger

!

AN = XjNj
(h(A)f)(x)= x) (8, )N

=h()(f)
= Jh(x)(x) Xy) fa dy

noyau (((x , y)



On a dons une formule de trave

②hx = Kla,
Maisc'est trop général...

on n'arrive pas à die Grand chose sur le Côté divite....
On fait dans l'ante sense . onCommence par K

Soit R : Rso-R raionable

d(x , y) = distance entr x , y E I

X= surface hyp fermée , D un domain fond
On définit le noyan
Klu , ys : = [k(d( ,VIS)

femme VET
2
, y54

-

Th : fr (ar JK10 , y) fsysdy)
Commute aree D ⑧



Don Ih tq

hx =Kand = [(RVa
VANg

Lme h : transformés de Seltag
(transforméedeFourie pour App

= (k(da , as)da + [[(kd , vus) da

*
[V] *0 VE[Vo]

*

X
dasse de Conjugasion O

↑ bij
! kios da géodésique fermée

= KIO) · Aire (X)

= R10s · (eg-2)2

"Terme topologique"



T vicie(Wu-Xue
, Lipnowski - Wright)

Pour tout E O
, on a

P(X ,(Sg)> * - 2)et
une surface hyp atar de Weil-Petassons de genre g
-

*

nidede
la

preseformat de trae de Selberg
Onfriend une fonction de test de la forme

h= th.
& · (in) >0

,
FuttE

,
E]

Pom tout LO
,
on définit Xj= +1

de
h(x) : = [(h(x + 4) + h(x -4)
=>(1) =(2) . 20s(r)

· cos(2) si rtRus petiteS
· zosh(((21) sirtilus grande



=> siX<
,
alors le LHS de la formule de trav

est petite est grand
On theche uneContradictions :

on veub monter que
le côté droitsde la formate est

en fait petit=>contradiction = X
,
est

grand
Lemme -[Oty pour tout a petit
six<- ,

alors h > Cet
-

Donc

P(x
,(Sg)(2 - 3) (4(211991), [234)

Markov
Elh(15))

=> on veut montier que
2e4

#(hy(915g))) < e
*



On junt Choisir L = L(g)
Mais on veub pas que

ze soit trop grand
pare que a

nous oblige à prendr en Compte
beaucoup de géodésiquesPourtant

...

Dans le formule de trave

& (x) = 19-1)/hies trahlen le
e(U)h(ke(V))

+ 2 sink(kI(V)
Mus aumoins une
~Castants

le terme topologique : 19-1)S tank (FR) s deIn
-

g



On
coup , on

doit prendre L = ((g) to

edg =( logg
Miracle:TheCompensation entre
hs géodésique s primitives , simple s , non-sep

1

et h
<
(2) = h)")

E I E
f(Ush(e(V))

IUgeod
sinh (118)

prim , simple
non-sep

formule d'intégrationJe ses 1
. l . Vg

,

20 , 2) al
=

de

Mirzakhani Vg sink (4)
·

2

5 h winh(
= 2) hyles sink() de h, (2).

~hx)


